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14" Middle European
Mathematical Olympiad 2020

Lithuanian version

UzZduotis I-1
Naturaliyjy skaiciy aibé zymima N. Nustatykite visus naturaliuosius skai¢ius k, kuriems egzis-
tuoja tokios funkcijos f: N — Nir g: N — N, kad g reikSmiy aibé begaliné, o lygybé
£ () = f () + I
tenkinama su kiekvienu naturaliuoju n.

(Pastaba. Cia f' reiskia funkcijy kompozicija, kur vienintelé funkcija f imama i karty, t. y.,
fG)=fUC G- )))
—_——

i karty

Uzduotis 1-2

Naturalyjj skaiciy N vadinsime kibliu, jei egzistuoja 1000 iS eilés einanc¢iy neneigiamy sveikyjy
skaiciy, kuriy visy skaitmeny suma lygi N. Nustatykite visus kiblius naturaliuosius skaicius.

Uzduotis I-3

Duotas smailusis jvairiakrastis trikampis ABC' su apibréztiniu apskritimu w ir jbréztinio ap-
skritimo centru I. Trikampio BIC aukstiniy sankirta H yra apskritimo w viduje. Taskas M
dalija pusiau apskritimo w ilgesnjji lankg BC'. Taskas N dalija pusiau apskritimo w trumpesnjji
lanka AM.

Irodykite, kad egzistuoja apskritimas, vienu metu lie¢iantis apskritima w taske N bei trikampiy
BHI ir CHI apibréztinius apskritimus.

Uzduotis I-4

Nustatykite visus natuiraliuosius skai¢ius n, kuriems egzistuoja naturalieji skaiciai x1, x2, .. ., xy,

tenkinantys lygybe
2n—1

=1.
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Darbui skiriamos 5 valandos.

Laikas klausimams: 60 min 1 / 1
Kiekviena uzduotis verta 8 tasky.

Uzduociy tvarka nepriklauso nuo jy sudétingumo.



